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Problems in Bangla

1 (PEN K11). (Canada 2002) এমন সকল ফাংশন f : N0 → N0 Ïবর কর যােত সকল
m, n ∈ N0 এর জį িনেচর সমীকরণিট িসĜ হয়:

mf(n) + nf(m) = (m + n)f(m2 + n2).

Alexander Remorov (Canada)

2 (PEN I10). সকল Ïমৗিলক সংখË p-এর জį Ïদখাও Ïয,
p−1∑
k=1

⌊
k3

p

⌋
=

(p + 1)(p − 1)(p − 2)
4

.

Cosmin Pohoata (Romania)

3 (PEN A14 A71). A14. যিদ n > 1 একিট পূণÎসংখËা হয়, তেব Ĵমাণ কর Ïয, 2n − 1, n

ěারা িবভাজË নয়।
A71. সকল পূণÎসংখËা n > 1 Ïবর কর Ïযন,

2n + 1
n2

একিট পূণÎসংখËা হয়।
Daniel Kohen (Argentina)

4 (PEN N17). ধির, a এবং b এমন িভĨ িভĨ বাũব সংখËা Ïযন:
a − b, a2 − b2, · · · , ak − bk, · · ·

সংখËাŽেলা সবই পূণÎসংখËা হয়। Ïদখাও Ïয, a এবং b িনেজরাও পূণÎসংখËা।
Ofir Gorodetsky (Israel)

5 (PEN D5 D6). D5. সকল পূণÎসংখËা n ≥ 2 এর জį Ĵমাণ কর Ïয,

22···2︸ ︷︷ ︸
n বার

≡ 22···2︸ ︷︷ ︸
n−1 বার

(mod n).

D6. Ïদখাও Ïয, Ïযেকান িনিদÎŞ পূণÎসংখËা n ≥ 1 এর জį িনেচর অſØমিট(িসেকােয়ĩ) একসময়
Ɣব অſØম হেব:

2, 22, 222
, 2222

, · · · (mod n)

Soo-Hong Lee (Korea), Harun Siljak (Bosnia and Herzegovina), Marin Misur (Croatia)

6 (PEN C2). a এবং b এমন ƃিট পূণÎসংখËা যােত, 15a+16b এবং 16a−15b সংখËাěয় উভয়ই
বগÎসংখËা। বগÎসংখËাƃিটর মেধË Ïছাটিটর সবÎিনŁ মান কত?

Ho Chung Siu (Hong Kong)
1
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7 (PEN A13). Ïদখাও Ïয সকল Ïমৗিলক সংখËা p-এর জį,

Q(p) =
p−1∏
k=1

k2k−p−1

একিট পূণÎসংখËা।

Cosmin Pohoata (Romania)

8 (PEN A23, A24). A23.

1 +
1
2

+
1
3

+ · · · + 1
p − 1

Ïক যিদ একিট ভáাংশ আকাের Ĵকাশ করা হয়, Ïযখান p > 3 একিট Ïমৗিলক সংখËা; তেব Ĵমাণ
কর Ïয, ঐ ভáাংেশর লব p2 ěারা িবভাজË।

A24. যিদ p > 3 একিট Ïমৗিলক সংখËা এবং k = ⌊ 2p
3 ⌋ হয়, তেব Ĵমাণ কর Ïয,(

p

1

)
+

(
p

2

)
+ · · · +

(
p

k

)
p2 ěারা িবভাজË।

Daniel Kohen (Argentina)

9 (PEN E16). যিদ p,
]
n,

4n

3

]
বËবিধর অĢগÎত Ïকান Ïমৗিলক সংখËা হয়, তেব Ĵমাণ কর Ïয,

n∑
j=0

(
n

j

)4

p ěারা িবভাজË।

Darij Grinberg (Germany)

10 (PEN A37, A9, O51). A37. যিদ n একিট Ůাভািবক সংখËা হয়, তেব Ĵমাণ কর Ïয
(n + 1)(n + 2) · · · (n + 10)

সংখËািট পূণÎবগÎ সংখËা নয়।

A9. Ĵমাণ কর Ïয, Ïযেকান দশিট ধারাবািহক পূণÎসংখËার অĢত একিট সংখËা, অপর সংখËাŽেলার
Žণফেলর সােথ সহেমৗিলক।
O51. Ĵমাণ কর Ïয, Ïযেকান 16 িট ধারাবািহক পূণÎসংখËার Ïভতর এমন একিট সংখËা পাওয়া
যােবই, Ïযিট অপর সংখËাŽেলার ĴেতËকিটর সােথ সহেমৗিলক।

Harun Siljak (Bosnia and Herzegovina)


